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 2هندسه: سوالات امتحان شبه نهايي درس  رياضي و فيزيك: رشته   دقيقه 120: مدت امتحان 3 :تعداد صفحه

  متوسطه نظري دوره دوميازدهمپايه      8 صبح:ساعت شروع   05/02/1405: تاريخ امتحان  :نام خانوادگي نام و

رديف )استفاده از ماشين حساب ساده مجاز است( ســوالات نمره
 

١  

  .درستي يا نادرستي عبارات زير را مشخص كنيد  1
رس  در يك نقطه هم آن هاي سازهاي زاويه اگر همة نيم فقطيك چندضلعي محيطي است، اگر و  )الف

  )نادرست-درست( .باشند
  )نادرست- درست(. هستندهر دو شكل متشابه، متجانس )ب
  )نادرست-درست( .كند مساحت شكل را حفظ نمي بازتاب )ج
. ، همواره بزرگتر استآناز طول مماس مشترك داخلي  دو دايره طول مماس مشترك خارجي )د
 )نادرست- درست(

1 

  
  
1 

  .جاهاي خالي را با عبارات مناسب كامل كنيد
هاي مربوط  اگروتنها اگر كمان  ،. . . . . . . . . كنند با هم  دو وتر كه يكديگر را درون دايره قطع نمي) الف

  .بين آنها مساوي باشد
تفاضل دو قدر مطلق  .استدرجه  120و  45 دو زاوية مجاوراندازة  ،ضلعي محاطيدر يك چهار )ب

  .است . . . . .  برابر با  زاوية ديگر
  .است . . . . . . . . .  يك متقاطعتركيب دو بازتاب با محورهاي  )ج
 . . . . . . . اندازة رو به آن ضلع برابر است با نسبت اندازة هر ضلع به سينوس زاوية روبه ،در هر مثلث )د

 .دايرة محيطي مثلث

2 

 
 

1 

   𝐁𝐀𝐂 زاويه ثابت كنيد اندازة . زاوية ظلي است  𝐁𝐀𝐂در شكل زير زاويه 
  .به آن زاويه است نصف كمان روبرو
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 "ادامه سوالات در صفحه بعد" 

 باسمه تعالی
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٢  
  

 
5/1 

𝐀𝐁دايره و مركز نيم  𝐎در شكل مقابل،  ∥ 𝐂𝐃اندازه كمان . است𝐀𝐁 4 .را بدست آوريد 

مربع  م،يرسم كن رهينسبت به دا يمماس و قاطع 𝐌باشد و از  رهيدا رونيب يا نقطه 𝐌هرگاه  ديثابت كن 1
 .قاطع ةدو قطع يها ضرب اندازه مماس برابر است با حاصل ةانداز

5 

 
 
25/1

𝐱در شكل مقابل مقدار  , 𝐲  را بدست آوريد.  

 

 

 

6 

25/1 واحد  2واحد و طول مماس مشترك داخلي  4دو دايره متخارج، داراي طول مماس مشترك خارجي 
 .هاي اين دو دايره را بيابيد حاصل ضرب شعاع. هستند

7 

ثابت كنيد مساحت اين ذوزنقه برابر است با ميانگين . هم محاطي ، هم محيطي است ويك ذوزنقه 5/1
 .حسابي دو قاعده آن ضرب در ميانگين هندسي آنها

8 

، نه 𝐝با خط بازتاب  𝐀𝐁حالتي را در نظر بگيريد كه پاره خط .(ثابت كنيد بازتاب تبديلي طولپاست 5/1
 .موازي و نه متقاطع باشد

  

9 

75/1  ′𝐀، نقطة 𝐝را تحت بازتاب نسبت به خط  𝐀تصوير نقطة . قرار دارد 𝐝از خط   𝟔√𝟐به فاصلة 𝐀 نقطة
طول . حاصل شود  ′′𝐀دهيم تا نقطة درجه دوران مي 120به اندازه  ′𝐀را حول نقطة  𝐀 نقطة. ناميم مي
  .را محاسبه كنيد  ′′𝐀𝐀خط  پاره

  

10 

 "ادامه سوالات در صفحه بعد" 
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٣  
  

𝐤  و نسبت تجانس 𝐎را نسبت به مركز تجانس  𝐀𝐁𝐂ابتدا تصوير مثلث ) الف 5/1 = رسم كنيد و   𝟐  𝟏ି 
 .سپس به سوالات زير پاسخ دهيد

  
  كند، نسبت به هم چه وضعي دارند؟ خطوطي كه هر نقطه را به تصوير آن نظير مي) ب

  با اندازه زاويه تصوير آن برابر است؟ 𝐀آيا اندازه زاويه ) ج

11 

𝐁𝐃 داريم زيردر شكل  5/1 = 𝟑, 𝐀𝐂 = 𝟐, 𝐂𝐃 = واقع است،  𝐝روي خط  𝐌فرض كنيم نقطة . 𝟓
𝐀𝐌كمترين مقدار  + 𝐌𝐁 را بدست آوريد.  

 

  

12 

75/1 𝐀𝐂 داريم 𝐀𝐁𝐂در مثلث  = 𝟏𝟎√𝟔𝟑 , 𝐁𝐂 = 𝟏𝟎𝐜𝐦, 𝐀 = مقدار شعاع دايره محيطي مثلث و اندازه  .∘𝟏𝟐𝟎
  .را بدست آوريد 𝐂෠و   𝐁෡زواياي 

13 

𝐀𝐁با اضلاع  𝐀𝐁𝐂 مثلث  5/1 = 𝐜 ،𝐀𝐂 = 𝐛  و𝐁𝐂 = 𝐚 كه زاويه  در حالتي. را در نظر بگيريد𝐀 
𝐚𝟐 .حاده الزاويه است، نشان دهيد = 𝐛𝟐 + 𝐜𝟐 − 𝟐𝐛𝐜 𝐜𝐨𝐬𝐀෡  

14  

  .دست آوريد  بهرا  𝐂෠مقدار كسينوس زاوية . محيطي است 𝐀𝐁𝐂𝐃در شكل زير چهارضلعي   1

 

15 

 جمع نمره                       موفق و پيروز باشيد                                                 20
 

A
B

C O

A  
B  

C  D  d  
3  2  5  
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 باسمه تعالي
 2هندسه: نهايي درسامتحان شبه  گذاري راهنماي نمره رياضي و فيزيك: رشته  دقيقه 120: مدت امتحان 7 :تعداد صفحه

  دوره دوم متوسطه نظرييازدهمپايه   حبص8:ساعت شروع   05/02/1405:تاريخ امتحان
رديف گذاري راهنماي نمره نمره

 

 صفحة 1
 

1  
  

   )25صفحه ( (0/25) درست) الف

  )49صفحه ( (0/25)  نادرست) ب

  )50صفحه ( (0/25) درستنا) ج

  )22صفحه ( (0/25)  درست) د

1  
  

1  

  )9صفحه ( (0/25) اند موازي) الف

  )27صفحه ( (0/25)  درجه 75) ب

   )45صفحه ( (0/25) دوران )ج

  )64صفحه (  (0/25)طول قطر) د

2  

1  

با توجه به اينكه شعاع در نقطة تماس بر . كنيم است را رسم مي Aابتدا قطري از دايره كه شامل نقطة
∧DACخط مماس عمود است داريم = 90∘ .(0/25)  

  پس

(0/25)DAC∧ = 90∘ =  1  2 × 180∘ =  1  2 ABD෿  

  بنابراين. يك زاوية محاطي است ∧DABاز طرفي زاوية

(0/25)DAB∧ =  1  2 BD෽  

  لذا 

(0/25)DAC∧ − DAB∧ =  1  2 (ABD෿ − BD෽ ) ⇒ BAC∧ =  1  2 BA෽  

 )14صفحه (

3  

"پاسخ در صفحه بعد ادامة"   
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 باسمه تعالي
 2هندسه: نهايي درسامتحان شبه  گذاري راهنماي نمره رياضي و فيزيك: رشته  دقيقه 120: مدت امتحان 7 :تعداد صفحه

  دوره دوم متوسطه نظرييازدهمپايه   حبص8:ساعت شروع   05/02/1405:تاريخ امتحان
رديف گذاري راهنماي نمره نمره

 

 صفحة 2
 

5/1  

  AB||CD ⇒ A෡ = D෡ᇣᇤᇥ(଴/ଶହ) ⇒ BD෽ = AC෽ = x ⇒ O෡ଵ = x, D෡ =  x  2 (0/25) F෠ = ∘60   .است OFDزاوية خارجي مثلث  ∘60 = O෡ଵ + D෡ᇣᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇥ(଴/ଶହ) = x +  x  2 ⇒ x = 40∘(0/25) CABDᇩᇭᇭᇫ = 180∘ ⇒ CA෽ + BA෽ + BD෽ = 180∘ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(଴/ଶହ) ⇒ 40∘ + AB෽ + 40∘ = 180∘ ⇒ AB෽ = 100∘(0/25) 
  )15صفحه (

4  

1  

,Aبه نقاط Tاز نقطة Aᇱ كنيموصل مي. 

  
  )25/0(رسم شكل 

MTA෣ ظلي = AT෽ 2 
′A෡ محاطي =  AT෽   2 ൢ ⇒ MTA෣ = A෡′ᇩᇭᇭᇪᇭᇭᇫ( 0/25 نمره)

M෡ = M෡ ൢ →ز ز ATM~A′TM )25/0 نمره(  

⇒  MT MA′ =  MA  MT ᇣᇧᇧᇤᇧᇧᇥ( 0/25 نمره)
⇒ MTଶ = MA. MAᇱ  

  )19صفحه ( 

5  
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 باسمه تعالي
 2هندسه: نهايي درسامتحان شبه  گذاري راهنماي نمره رياضي و فيزيك: رشته  دقيقه 120: مدت امتحان 7 :تعداد صفحه

  دوره دوم متوسطه نظرييازدهمپايه   حبص8:ساعت شروع   05/02/1405:تاريخ امتحان
رديف گذاري راهنماي نمره نمره

 

 صفحة 3
 

25/1 

  

AB||CD ⇒ BC෽ = AMC෿ = 360∘−80∘ 2 = 140∘ᇩᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇪᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇫ(଴/ଶହ)
  

x ظلي = BC෾ 2 = 70∘(0/25) CM෽ = 180∘ − BC෽ = 180∘ − 140∘ = 40∘(0/25)  AMC෿ = y + MC෽ = 140∘(0/25) ⇒ y + 40∘ = 140∘ ⇒ y = 100∘(0/25)  

AMC෿ = y + MC෽ = 140∘(0/25) ⇒ y + 40∘ = 140∘ ⇒ y = 100∘(0/25) 
   )14صفحه (

6 

25/1  

= ඥdଶ − (R − Rᇱ)ଶ = 4 ⇒ dଶ − (R − Rᇱ)ଶ = = طول مماس مشترك خارجي (0/25)16 ඥdଶ − (R + Rᇱ)ଶ = 2 ⇒ dଶ − (R + Rᇱ)ଶ = ⇒ طول مماس مشترك داخلي (0/25)4 −(R − Rᇱ)ଶ + (R + Rᇱ)ଶ = 16 − 4ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(଴/ଶହ) ⇒ 4RRᇱ = 12ᇣᇧᇧᇤᇧᇧᇥ(଴/ଶହ) ⇒ RRᇱ = 3ᇣᇧᇤᇧᇥ(଴/ଶହ)  

  )21صفحه (

7  

5/1  
 

 )25/0(رسم شكل 

  )25/0(. الساقين است چون ذوزنقه محاطي است، متساوي
 )25/0(. چون ذوزنقه محيطي است، مجموع دو ضلع روبرو با مجموع دو ضلع ديگر برابر است

)25/0(
2𝑐 = 𝑎 + 𝑏 ⇒ c = a+b 2 𝑏 = 2𝑥 + 𝑎 ⇒ x = b−a 2 (0/25) hଶ = cଶ − xଶ ⎭⎪⎬

⎪⎫ ⇒ hଶ = (a+b 2 )ଶ − (b−a 2 )ଶ ⇒ h = √ab 
⇒ SABCD =  1  2 (a + b)√ab )25/0( )29صفحة (   

8  

   "پاسخ در صفحه بعد ادامة"  
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 باسمه تعالي
 2هندسه: نهايي درسامتحان شبه  گذاري راهنماي نمره رياضي و فيزيك: رشته  دقيقه 120: مدت امتحان 7 :تعداد صفحه

  دوره دوم متوسطه نظرييازدهمپايه   حبص8:ساعت شروع   05/02/1405:تاريخ امتحان
رديف گذاري راهنماي نمره نمره

 

 صفحة 4
 

5/1  

  (0/25). قطع كندMرا در نقطةdدهيم تا خط بازتاب امتداد مي را ABخطپاره
رسم  dعمودي بر Aكنيم و از را رسم مي MBᇱخط پاره. است dنسبت به خط بازتاب Bبازتاب نقطة Bᇱنقطة
 (0/25). قطع كند Aᇱرا در نقطة MBᇱخط دهيم تا پاره كنيم و امتداد مي مي

  )25/0(رسم شكل  
M෡داريماست  BBᇱعمودمنصف dچون ଵ = M෡ ଶ .پس  M෡ ଵ = M෡ ଶH෡ଵ = H෡ଶ = 90∘𝑀𝐻 = 𝑀𝐻 ቑ ሱ⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯ሮدو زاويه و ضلع بين MAH ≅ MAᇱHᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(଴/ଶହ)

⇒ ቄ𝐴𝐻 = AᇱH𝑀𝐴 = 𝑀Aᇱ  (0/25)  

AB  است و dتحت بازتاب نسبت به خط  A تصوير نقطة Aᇱپس  = MB − MA = MBᇱ − MAᇱ = AᇱBᇱ )37صفحه( (0/25)

9  

75/1 

AᇱHبنابراين.استAAᇱخطعمودمنصف پاره dطبق تعريف بازتاب، = 2√6. (0/25)  
 پس .حاصل شود Aᇳدهيم تا دوران مي Aᇱدرجه حول 120را با زاوية  Aنقطة

)25/0(AAᇱ = AᇱAᇳ = 4√6

 

  )5/0(رسم شكل 

  )25/0(. نيمساز هم هست A′Hᇱالساقين است و ارتفاع متساوي AAᇱAᇳپس 
  :داريم AᇱHᇱAᇳلذا در مثلث

)25/0(sin 6 0∘ = A″H′A′A″ ⇒ ඥ3 2 = A″H′4√6 ⇒ AᇳHᇱ = 6√2 
)25/0( ⇒ AAᇳ = 12√2 

  )41صفحه(

10  
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 باسمه تعالي
 2هندسه: نهايي درسامتحان شبه  گذاري راهنماي نمره رياضي و فيزيك: رشته  دقيقه 120: مدت امتحان 7 :تعداد صفحه

  دوره دوم متوسطه نظرييازدهمپايه   حبص8:ساعت شروع   05/02/1405:تاريخ امتحان
رديف گذاري راهنماي نمره نمره

 

 صفحة 5
 

5/1  

  )الف

 

 )1(رسم شكل 

 )25/0(. كند تجانس شيب خط را حفظ مي. اند موازي) ب
 )25/0(. كند تجانس اندازة زاويه را حفظ مي. بله) ج
  )45صفحه (

11  

5/1  

 )25/0(. ناميم مي Nپاي عمود راكنيم و  عمود مي BDبر امتداد Aᇱاز. ناميم مي Aᇱرا dنسبت به خط Aبازتاب نقطة

 

)0/25(رسم شكل 

  
  پس

)25/0( BN = 3 + 2 = 5, AᇱN = CD = 5 )25/0(  
  داريم AᇱBNطبق قضية فيثاغورث در مثلث

)25/0(AᇱB = √AᇱNଶ + BNଶ = √50   
AMحال كمترين مقدار + MB برابر است با  

)25/0(AᇱM + MB = AᇱB = √50 = 5√2 
 )52صفحه (

12  

"پاسخ در صفحه بعد ةادام"   

@AyandehSazan-Ed



 باسمه تعالي
 2هندسه: نهايي درسامتحان شبه  گذاري راهنماي نمره رياضي و فيزيك: رشته  دقيقه 120: مدت امتحان 7 :تعداد صفحه

  دوره دوم متوسطه نظرييازدهمپايه   حبص8:ساعت شروع   05/02/1405:تاريخ امتحان
رديف گذاري راهنماي نمره نمره

 

 صفحة 6
 

75/1 

 ها داريم سينوسطبق قضيه 

)25/0(   a sin A = 2R ⇒  10 sin 120∘ = 2R ⇒  10 ඥ32 = 2Rᇩᇭᇭᇪᇭᇭᇫ(଴/ଶହ) ⇒ R = 10ඥ3 3   )25/0(

a sin يا  ∘135)25/0( A =  b sin B = 2R ⇒ 10√63sin B = 20ඥ3 3 ᇣᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇥ(଴/ଶହ) ⇒ sin B = ඥ2 2 (0/25) ⇒ B = 45∘ 

Aچون = Bپس  ∘120 = Cو   ∘45 =   )62صفحه ( )25/0( .∘15

13  

5/1  

 

Aفرض كنيم  < را رسم  BH ابتدا ارتفاع. ∘90

 طبق رابطة فيثاغورس در دو مثلث. كنيم مي

ABH, BCH  داريم:  
 

 )25/0(رسم شكل                              

aଶ                             )64صفحه ( = (b − x)ଶ + hଶᇩᇭᇭᇭᇭᇭᇪᇭᇭᇭᇭᇭᇫ(଴/ଶହ)
cଶ − xଶ = hଶᇣᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇥ(଴/ଶହ) ൢ ⇒ aଶ = bଶ + xଶ − 2bx + cଶ − xଶᇩᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇪᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇫ(଴/ଶହ)

 

⇒ aଶ = bଶ − 2bx + cଶcos A = ୶ୡ ⇒ x = c cos Aᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(଴/ଶହ) ቑ ⇒ aଶ = bଶ + cଶ − 2bc cos Aᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(଴/ଶହ) 
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"پاسخ در صفحه بعد ةادام"      
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 صفحة 7
 

1  

  

 
)0/25(⇒ AD + BC = DC + AB ⇒ CB + 3 = 4 + 5 ⇒ CB = DBଶ چهارضلعي محيطي 6 = ADଶ + ABଶ − 2AB × AD cos 1  ADBدر مثلث ها قضية كسينوس: ∘20

)0/25(⇒ DBଶ = 3ଶ + 5ଶ − 2(3)(5) cos 1 20∘ ⇒ DB = 7 

)0/25(DBଶ = CDଶ + CBଶ − 2CB × CD cos C :ها در مثلث قضية كسينوسCDB 

)0/25(⇒ 7ଶ = 6ଶ + 4ଶ − 2(6)(4) cos C ⇒ cos C =  1  16  

  )22 , 64صفحه (
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 موفق و پيروز باشيد                                                          جمع نمره 20

  همكاران محترم ضمن عرض خسته نباشيد و خدا قوت

.هاي درست ديگر به تناسب نمره تعلق گيرد حل به راه  

 
.باشد می آزمونهر سوال  ريزبارمآموزان با  آشنايی دانشاين راهنما جهت 

@AyandehSazan-Ed


