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 باسمه تعالي
 3هندسه : سوالات آزمون شبه نهايي درس  رياضي و فيزيك: رشته   دقيقه 120: مدت امتحان  3 :تعداد صفحه

  دوره دوم متوسطه نظريدوازدهم   پايه   صبح 8 :ساعت شروع   12/02/1405: تاريخ امتحان  :نام و نام خانوادگي
 رديف .)استفاده از ماشين حساب ساده مجاز است(ســؤالات  نمره

 

1  

1 
 

  :زير را مشخص كنيد هاي هجمل درستي يا نادرستي

൜−𝟒𝒙دستگاه معادلات ) الف + 𝟔𝒚 = 𝟐𝟐𝒙 − 𝟑𝐲 =   .جواب ندارد 𝟏

𝐚𝟐 اگر) ب + 𝐛𝟐 < 𝟒𝒄 آنگاه معادلة ضمني ،𝐱𝟐 + 𝐲𝟐 + 𝐚𝐱 + 𝐛𝐲 + 𝐜 =   .معادلة يك دايره است 𝟎

  .شود تر مي نزديكتر شود، شكل بيضي به دايره نزديكهر اندازه كه خروج از مركز يك بيضي به صفر ) ج

𝐚ሬ⃗بردار ) د = (𝟏, 𝟏,   .يك بردار يكه است (𝟏

1  
  

1 

  :جاهاي خالي را با عدد يا عبارت مناسب كامل كنيد

𝟑يك ماتريس  𝐀اگر ) الف × |𝐀|باشد و  𝟑 = |، آنگاه 𝟒 − 𝟐𝐀| است  . . . . . . . .برابر.  

از  شكل حاصل، موازي باشد و شامل مولد نباشدطي وسطح مخر ولدبا م  𝐏صفحةحالتي كه در ) ب
  .ستا . . . . . . . . طي يكوسطح مخربا   𝐏سطح مقطع صفحة

,𝟏−)نقطة ) ج 𝟐,   .قرار دارد 𝐑𝟑 فضاي  . . . . . . . .)بخش(در ناحية  (𝟒−

𝐚ሬ⃗ طول بردار) د = −𝟑𝐤 است  . . . . . . . .برابر.  

2  

1 
𝐀 ماتريس = ൣ𝐚𝐢𝐣൧𝟑×𝟑 با ضابطة 𝐚𝐢𝐣 = ቐ 𝐢 + 𝐣 𝐢 < 𝒋𝟐𝐣 − 𝐢 𝐢 = 𝐣(−𝟏)𝐢ି𝐣 𝐢 > 𝒋 ماتريس. را در نظر بگيريد  𝐀 − 𝟐𝐈  را

 )ماتريس هماني است 𝐈(. دست آوريد به

3  

  "ادامة سؤالات در صفحه بعد" 

@AyandehSazan-Ed



 
 

2  

5/1  
𝐀اگر دو ماتريس  = ቂ𝟏 𝐛𝟐 𝐚ቃ  و 𝐁 = ቂ−𝟏 𝟑𝟏 −𝟏ቃضرب خاصيت جابجايي داشته ( باشند پذير يضتعو

  4  .را بيابيد 𝐛و  𝐚 مقدارهاي، )باشد

𝐀ماتريس  1 = ൤𝟐 − |𝐀| −𝟐𝟑 |𝐀|൨ مقدار . را درنظر بگيريد|𝐀| 5  .را بيابيد  

5/1 ቂ𝟒با توجه به تساوي ماتريسي   𝟑𝟐 −𝟐ቃ𝐀 ቂ𝟏 𝟐𝟑 𝟏ቃ = ቂ 𝟐𝟐 𝟏𝟒−𝟏𝟎 𝟎 ቃماتريس ، 𝐀 6  .يابيدرا ب 

1 

  .دست آوريد جواب دستگاه زير را در صورت وجود با استفاده از ماتريس وارون به

൜𝟐𝒙 − 𝒚 = 𝟏𝟒𝒙 + 𝟐𝒚 = 𝟏𝟒 
7  

5/1  
  8  ).هاي مختلف را تعيين كنيد تعداد جواب در حالت(. متر باشد سانتي 3به فاصلة  𝐂 به يك فاصله و از 𝐁 و 𝐀اي در اين صفحه بيابيد كه از  نقطه. را در صفحه درنظر بگيريد𝐂  و 𝐀 ، 𝐁 نقاط

75/1 
,𝟓)اي به مركز  معادلة دايره 𝐱𝟐را بنويسيد كه بر دايرة  (𝟔 + 𝐲𝟐 − 𝟐𝐱 − 𝟔𝐲 + 𝟗 = مماس خارج  𝟎

  9  .باشد

25/1 
𝟐𝐲وضعيت نسبي خط  − 𝟑𝐱 = 𝐱𝟐و دايرة  𝟒 + 𝐲𝟐 − 𝟒𝐱 + 𝐲 + 𝟐 =   .را تعيين كنيد 𝟎

10  

 
 "ادامة سؤالات در صفحه بعد"
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3  

25/1 
خروج از مركز . شود درجه ديده مي 120كانون آن با زاوية دو از يك رأس ناكانوني يك بيضي، فاصلة 

  11  .دست آوريد بيضي را به

5/1  
,𝟑)هر شعاع نوري كه از نقطة  ,𝟑)به يك بيضي بتابد، بازتاب آن از نقطة  (𝟐− اين بيضي . گذرد مي (𝟔

  12  .طول قطر بزرگ بيضي را بيابيد. از محورهاي مختصات مماس استبر يكي 

25/1 
𝐱𝟐سهمي به معادلة  − 𝟒𝐲 + 𝟔𝐱 + 𝟏 = معادلة خط هادي و مختصات كانون آن را . را درنظر بگيريد 𝟎
  13  .به دست آوريد

5/1  
,𝟐)يك سهمي با مختصات رأس  ,𝟏)پرتوهاي نوري كه از نقطة . را درنظر بگيريد (𝟐− به سهمي  (𝟐−

  14  .معادلة سهمي را بنويسيد. يابند تابند، به طور موازي بازتاب مي مي

  

1  
 .با توجه به مكعب مستطيل روبرو، موارد خواسته شده را بنويسيد

  Bمختصات نقطة ) الف

  GF معادلة خط) ب

  GBCDمعادلة صفحة ) ج

 
  

 

15  

𝐱𝟐شكل مربوط به نامعادلات   1 ≤ −𝐲, 𝐲 ≥   16  .م كنيدرا رس 𝟏−

موفق و پيروز باشيد                                                          جمع نمره 20
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  باسمه تعالي 

 3هندسه : گذاري آزمون شبه نهايي درس راهنماي نمره رياضي و فيزيك: رشته  دقيقه 120: مدت امتحان  5 :تعداد صفحه

  دوازدهم دوره دوم متوسطه نظري پايه  صبح 8 :ساعت شروع   12/02/1405: تاريخ امتحان
 رديف گذاري هراهنماي نمر نمره

 

1 
 

1  
  

  )12صفحة (   (𝟎/𝟐𝟓)نادرست  ) ب)                                 3صفحة (   (𝟎/𝟐𝟓)درست  ) الف

  )63صفحة (  (𝟎/𝟐𝟓)نادرست  ) د                                 )   65صفحة (  (𝟎/𝟐𝟓)  درست) ج
1  

  

1  
  )35 صفحة(  (𝟎/𝟐𝟓) سهمي) ب                           )          29 صفحة(  (𝟎/𝟐𝟓)  -32) الف

  2  )70 صفحة(  (𝟎/𝟐𝟓) 3) د                               )          65 صفحة(  (𝟎/𝟐𝟓) ششم) ج

1  
𝐀 = ൥ 𝟏 𝟑 𝟒−𝟏 𝟐 𝟓𝟏 −𝟏 𝟑൩ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟕𝟓)

⇒ 𝐀 − 𝟐𝐈 = ൥−𝟏 𝟑 𝟒−𝟏 𝟎 𝟓𝟏 −𝟏 𝟏൩ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟐𝟓)
 

 )20 صفحة(
3  

5/1  

𝐀 × 𝐁 = ቂ𝟏 𝐛𝟐 𝐚ቃ × ቂ−𝟏 𝟑𝟏 −𝟏ቃ = ቂ−𝟏 + 𝐛 𝟑 − 𝐛−𝟐 + 𝐚 𝟔 − 𝐚ቃᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟓)𝐁 × 𝐀 = ቂ−𝟏 𝟑𝟏 −𝟏ቃ × ቂ𝟏 𝐛𝟐 𝐚ቃ = ቂ 𝟓 𝟑𝐚 − 𝐛−𝟏 𝐛 − 𝐚 ቃᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟓) ⎭⎪⎬
⎪⎫ ⇒ 𝐚 = 𝟏ᇣᇤᇥ(𝟎/𝟐𝟓) , 𝐛 = 𝟔ᇣᇤᇥ(𝟎/𝟐𝟓)  

  )21 صفحة(

4  

1  
|𝐀| = (𝟐 − |𝐀|)|𝐀| + 𝟔ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟓) ⇒ |𝐀|𝟐 − |𝐀| − 𝟔 = 𝟎 ⇒ ൜|𝑨| = 𝟑|𝑨| = −𝟐ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟓)  

 )30 صفحة(
5  

 "ادامة پاسخ در صفحه بعد" 



2 
 

5/1  

𝐁 = ቂ𝟒 𝟑𝟐 −𝟐ቃ , 𝐂 = ቂ𝟏 𝟐𝟑 𝟏ቃ , 𝐃 = ቂ 𝟐𝟐 𝟏𝟒−𝟏𝟎 𝟎 ቃ  

⇒ 𝐀 = 𝐁ି𝟏𝐃𝐂ି𝟏 =  𝟏 −𝟏𝟒 ቂ−𝟐 −𝟑−𝟐 𝟒 ቃᇣᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟓) × ቂ 𝟐𝟐 𝟏𝟒−𝟏𝟎 𝟎 ቃ ×  𝟏  −𝟓 ቂ 𝟏 −𝟐−𝟑 𝟏 ቃᇣᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟓) = ቂ𝟏 𝟎𝟎 𝟐ቃᇣᇤᇥ(𝟎/𝟓) 

  )23 صفحة(

6 

1  

𝐀 = ቂ𝟐 −𝟏𝟒 𝟐 ቃ , 𝐁 = ቂ 𝟏𝟏𝟒ቃ ⇒ 𝐀ି𝟏𝐁 = 𝟏 𝟖 ቂ 𝟐 𝟏−𝟒 𝟐ቃ × ቂ 𝟏𝟏𝟒ቃᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟓) = ቂ𝟐𝟑ቃ ⇒ 𝐱 = 𝟐, 𝐲 = 𝟑ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟓) 

  )24 صفحة(
7  

5/1  

 

  (𝟎/𝟐𝟓). ناميم مي dكنيم و آن را  را رسم مي ABخط  پارهعمودمنصف 

  (𝟎/𝟐𝟓). كنيم رسم مي Cسانتيمتر و به مركز  3اي به شعاع  همچنين، دايره

  :افتد يكي از سه حالت زير اتفاق مي
جواب  2در اين صورت مسئله . كند دايره را در دو نقطه قطع مي dخط ) الف
  (𝟎/𝟐𝟓). دارد

در ). بر دايره مماس است(كند  ه را در يك نقطه قطع ميداير dخط ) ب
  (𝟎/𝟐𝟓). جواب دارد 1صورت مسئله  اين

  (𝟎/𝟐𝟓). در اين صورت مسئله جواب ندارد. كند دايره را قطع نمي dخط ) ج
     (𝟎/𝟐𝟓)    )39 صفحة(

8  

    "ادامة پاسخ در صفحه بعد"  



3 
 

75/1 

  :روش اول

𝐂𝟏(𝐎𝟏, 𝐫𝟏): 𝐱𝟐 + 𝐲𝟐 − 𝟐𝐱 − 𝟔𝐲 + 𝟗 = 𝟎 ⇒ ⎩⎪⎨
⎪⎧𝐫𝟏 = 𝟏𝟐 ඥ(−𝟐)𝟐 + (−𝟔)𝟐 − 𝟒(𝟗) = 𝟏ᇩᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇪᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇫ(𝟎/𝟓)

𝐎𝟏(𝟐𝟐 , 𝟔𝟐) = (𝟏, 𝟑)ᇣᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟐𝟓)
 

𝐂𝟐(𝐎𝟐, 𝐫𝟐): 𝐎𝟐(𝟓, 𝟔), 𝐫𝟐                       𝐝 = |𝐎𝟏𝐎𝟐| = ඥ(𝟓 − 𝟏)𝟐 + (𝟔 − 𝟑)𝟐 = 𝟓ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟐𝟓)  𝐝 = 𝐫𝟏 + 𝐫𝟐 ⇒ 𝟓 = 𝟏 + 𝐫𝟐 ⇒ 𝐫𝟐 = 𝟒ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟓) ⇒ (𝐱 − 𝟓)𝟐 + (𝐲 − 𝟔)𝟐 = 𝟏𝟔ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟐𝟓) 

 :روش دوم

𝐂𝟏(𝐎𝟏, 𝐫𝟏): 𝐱𝟐 + 𝐲𝟐 − 𝟐𝐱 − 𝟔𝐲 + 𝟗 = 𝟎 ⇒ ⎩⎪⎨
⎪⎧𝐫𝟏 = 𝟏𝟐 ඥ(−𝟐)𝟐 + (−𝟔)𝟐 − 𝟒(𝟗) = 𝟏ᇩᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇪᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇫ(𝟎/𝟐𝟓)

𝐎𝟏(𝟐𝟐 , 𝟔𝟐) = (𝟏, 𝟑)ᇣᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟐𝟓)
 

𝐂𝟐(𝐎𝟐, 𝐫𝟐): 𝐎𝟐(𝟓, 𝟔) = ( −𝐚  𝟐 ,  −𝐛  𝟐 ) ⇒ 𝐚 = −𝟏𝟎, 𝐛 = −𝟏𝟐ᇩᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇪᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇫ(𝟎/𝟐𝟓)
 𝐝 = |𝐎𝟏𝐎𝟐| = ඥ(𝟓 − 𝟏)𝟐 + (𝟔 − 𝟑)𝟐 = 𝟓ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟐𝟓)          𝐝 = 𝐫𝟏 + 𝐫𝟐 ⇒ 𝟓 = 𝟏 + 𝐫𝟐 ⇒ 𝐫𝟐 = 𝟒ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟐𝟓)  ⇒ 𝟒 =  𝟏  𝟐 ඥ(−𝟏𝟎)𝟐 + (−𝟏𝟐)𝟐 − 𝟒𝐜 ⇒ 𝐜 = 𝟒𝟓ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟐𝟓) ⇒ 𝐱𝟐 + 𝐲𝟐 − 𝟏𝟎𝐱 − 𝟏𝟐𝐲 + 𝟒𝟓 = 𝟎ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟐𝟓) 

  )43 صفحة(

9  

25/1 

𝐱𝟐 + 𝐲𝟐 − 𝟒𝐱 + 𝐲 + 𝟐 = 𝟎 ⇒ ⎩⎪⎨
⎪⎧𝐫 = 𝟏𝟐 ඥ(−𝟒)𝟐 + 𝟏𝟐 − 𝟒(𝟐) = 𝟑𝟐ᇩᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇪᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇭᇫ(𝟎/𝟐𝟓)

𝐎(𝟐, ି𝟏𝟐 )ᇣᇧᇤᇧᇥ(𝟎/𝟐𝟓)
 

|𝐎𝐇| = |𝟐(−𝟏𝟐 )−𝟑(𝟐)−𝟒|ට𝟐𝟐+(−𝟑)𝟐 =  𝟏𝟏 √𝟏𝟑ᇩᇭᇭᇭᇭᇭᇪᇭᇭᇭᇭᇭᇫ(𝟎/𝟐𝟓)    
 𝟏𝟏 √𝟏𝟑 >  𝟑  𝟐 ⇒ |𝐎𝐇| > 𝑟ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟐𝟓) 

   )45 صفحة(                  (𝟎/𝟐𝟓).نقطه برخورد ندارندپس خط و دايره 

10  

   "ادامة پاسخ در صفحه بعد"  



4 
 

25/1  
𝐅𝐁𝐅ᇱ෣  (𝟎/𝟓) رسم شكل = 𝟏𝟐𝟎∘ ⇒ 𝐅𝐁𝐎෣ = 𝟔𝟎∘ᇣᇧᇧᇤᇧᇧᇥ(𝟎/𝟐𝟓) ⇒  𝐜  𝐚 = 𝐬𝐢𝐧 𝟔 𝟎∘ᇣᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟐𝟓) = √𝟑 𝟐 ⏟(𝟎/𝟐𝟓) 

 )49 صفحة(

11  

5/1  

,𝟑)طبق ويژگي بازتابندگي بيضي،  ,𝟑) و (𝟐− بيضي  هاي كانون (𝟔
 (𝟎/𝟐𝟓)  .هستند

𝐜 بنابراين = 𝟒. (𝟎/𝟐𝟓)  
𝐛 پس. ها مماس است𝐲 بيضي بر محور = 𝟑. (𝟎/𝟐𝟓) 𝐚𝟐 = 𝐛𝟐 + 𝐜𝟐 ⇒ 𝐚𝟐 = 𝟑𝟐 + 𝟒𝟐ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟐𝟓) ⇒ 𝐚 = 𝟓ᇣᇤᇥ(𝟎/𝟐𝟓) ⇒ 𝟐𝐚 = 𝟏𝟎ᇣᇧᇤᇧᇥ(𝟎/𝟐𝟓)  

  
 )50 صفحة(

 

12  

  
  

25/1

𝐱𝟐 − 𝟒𝐲 + 𝟔𝐱 + 𝟏 = 𝟎 ⇒ 𝐱𝟐 + 𝟔𝐱 + 𝟗 = 𝟒𝐲 − 𝟏 + 𝟗 ⇒ (𝐱 + 𝟑)𝟐 = 𝟒(𝐲 + 𝟐)ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟓) ⇒ 𝐚 = 𝟏ᇣᇤᇥ(𝟎/𝟐𝟓)  

,𝐅(−𝟑پس . سهمي رو به بالاست 𝐲و  (𝟎/𝟐𝟓)كانون آن  (𝟏− =   (𝟎/𝟐𝟓). خط هادي است 𝟑−
  )55 صفحة(

  
13 

5/1  

,𝟏)طبق ويژگي بازتابندگي سهمي،   (𝟎/𝟐𝟓)  .استسهمي  كانون (𝟐−

,𝟐) با توجه به مختصات رأس 𝐚و  (𝟎/𝟐𝟓) سهمي رو به چپ است، (𝟐− = 𝐲) پس (𝟎/𝟐𝟓). 𝟏 − 𝛃)𝟐 = −𝟒𝐚(𝐱 − 𝛂) ⇒ (𝐲 + 𝟐)𝟐 = −𝟒(𝐱 − 𝟐)ᇣᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇧᇥ(𝟎/𝟕𝟓)  

  )57 صفحة(

14  

    "ادامة پاسخ در صفحه بعد"  



5 
 

1  
,𝟎)) الف 𝟓, ൜𝒙) ب                         (𝟎/𝟐𝟓) (𝟒 = 𝟑(𝟎/𝟐𝟓)𝒛 = 𝐲) ج                          (𝟎/𝟐𝟓)𝟒 = 𝟓 (𝟎/𝟐𝟓)  

  )67 صفحة(
15  

1  

 
  (𝟎/𝟐𝟓)  ، رسم قسمت رنگي(𝟎/𝟐𝟓)، رسم خط  (𝟎/𝟓)رسم سهمي 

  )63 صفحة(

16  

موفق و پيروز باشيد                                                          جمع نمره 20
  رم ضمن عرض خسته نباشيد و خدا قوتهمكاران محت

.هاي درست ديگر به تناسب نمره تعلق گيرد حل به راه  
  

  
.باشد می آزمونهر سوال  ريزبارمآموزان با  آشنايی دانشاين راهنما جهت 


