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1  
 

1  
  

  .زير را مشخص كنيد جمله هايدرستي يا نادرستي 
𝐲 نمودار تابع) الف = 𝐱𝟐  𝟎)در بازة, 𝐲 زير نمودار تابع (𝟏 = 𝐱𝟑  است.  
𝐱𝟖عبارت ) ب + 𝐲𝟖  بر عبارت𝐱 − 𝐲 پذير است بخش.  
𝐟(𝐱)تابع ) ج =  .مجانب افقي دارديك  𝟑

𝐟ᇱ(𝐚) داشته باشيم 𝐟 اگر براي تابع) د =   .نقطة اكسترمم نسبي تابع است 𝐚 ، آنگاه𝟎

1  
  

1  

  .هاي داخل كمانك كامل كنيد جاهاي خالي را با توجه به عبارت
𝐜𝐨𝐬 𝐱معادلة ) الف = ,𝟎]در بازة  𝟎 𝟐𝛑]  چهار  – سه   – دو   – يك . (جواب است. . . . . . .  داراي(  
  )شمار بي  –  2حداكثر   –  2حداقل . (مجانب قائم داشته باشد. . . . . . .   تواند  يك تابع مي) ب
𝐟(𝐱) تابع )ج = [𝐱]  𝟎) در بازة,  )شمار بي –  دو –  يك – صفر. (نقطة ماكسيمم نسبي است. . . . . . . داراي     (𝟐
)[   )نماد جزءصحيح است [
𝐟(𝐱)تابع ) د = |𝐱| 𝟏−] در بازة,    )سه – دو  – يك  – صفر. (نقطة بحراني است. . . . . . . داراي  [𝟏

2  

1  

𝐲 نمودار تابع = 𝐟(𝐱) نمودار تابع . در زير رسم شده است𝐲 = 𝟏 − 𝐟(𝟏 − 𝟐𝐱) را رسم كنيد.  

 

3  

)𝐥𝐨𝐠𝟎/𝟑اگر   25/1 𝟐𝐱 − 𝟏) ≤ 𝐥𝐨𝐠𝟎/𝟑( 𝟐 − 𝐱)  حدود𝐱 4  .را بيابيد  

25/1  
,𝐛 مقادير 𝐚 𝟐اي  را چنان بيابيد كه چندجمله𝐱𝟑 − 𝐚𝐱 + 𝐛  𝟏بر عبارت − 𝐱 ماندة  پذير باشد و باقي بخش

𝟐تقسيم آن بر عبارت  + 𝐱  5  .باشد - 9برابر  

"الات در صفحه بعدسؤ ادامة"    

@AyandehSazan-Ed



2  
 

75/0 
  متر باشد؟ چرا؟ سانتي 7و  5متر مربع داريم كه طول دو ضلع آن  سانتي 3چند مثلث به مساحت 

6 

5/1  

𝐲 توابع = 𝐜𝐨𝐬 𝐱 − 𝐬𝐢𝐧 𝐱  و𝐲 = با تشكيل يك معادلة مثلثاتي و حل آن، تعيين كنيد  .را درنظر بگيريد 𝟐√
,𝟎]اين دو تابع در بازة  𝟐𝛑] 7  .دست آوريد چند نقطة برخورد دارند؟ طول نقطه يا نقاط برخورد را به  

25/1  

𝐲  قسمتي از نمودار تابع = 𝐚 𝐬𝐢𝐧( 𝐛𝐱) + 𝐜مقادير ، ا انجام محاسباتب. در زير رسم شده است𝐜, 𝐛, 𝐚  را
𝐛. (دست آوريد به > 0(  

  

8  

1  

𝐲 نمودار تابع = 𝐟(𝐱) موارد خواسته شده را بنويسيد. به صورت زير است. 

 𝐥𝐢𝐦𝐱→ାஶ𝐟(𝐱))الف 𝐥𝐢𝐦𝐱→ିஶ𝐟(𝐱) )ب 𝐥𝐢𝐦𝐱→𝟏ష𝐟(𝐱) )ج 𝐥𝐢𝐦𝐱→(ି𝟏)శ𝐟(𝐱) )د 

  

  

 

9  

25/1  
𝐟(𝐱) نمودار تابع = 𝟐𝐱𝟐ି𝐱ି𝟔𝐱𝟐ି𝟒𝐱ା𝟒 را در اطراف مجانب قائم آن رسم كنيد .   

 
 

10  
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3  
 

25/1  

]( .دست آوريد حدود زير را به   )نماد جزءصحيح است [
 𝐥𝐢𝐦𝐱→ି 𝛑𝟐

[𝐱]𝐭𝐚𝐧 𝐱 )ب 𝐥𝐢𝐦𝐱→ିஶ 𝟏ି𝟐𝐱ඥ𝐱𝟐ି𝟏 )الف 
  11  

  12  .پذير باشد، در اين نقطه پيوسته است مشتق 𝐚در نقطة  𝐟اگر تابع : قضيه  25/1

5/1  

𝐟(𝐱)  )ساده كردن مشتق لازم نيست: (دست آوريد مشتق توابع زير را به = 𝐱𝟐. 𝐬𝐢𝐧𝟑 𝐱 )ب 𝐟(𝐱) = √𝐱𝟑 ା𝟔𝟐𝐱𝟐ି𝐱ି𝟏 )الف 

  
13  

𝐟(𝐱)پذيري تابع  مشتق  25/1 = ቄ𝟐𝒙 − 𝟏 𝒙 < −𝟏𝐱𝟐 − 𝟒 𝐱 ≥   14  .بررسي كنيد 𝟏−به طول  اي هنقط را در 𝟏−

1  
𝐟(𝐭)صورت  معادلة حركت يك متحرك بر حسب ثانيه به = 𝐭𝟐 − 𝟓𝐭 + ت اي سرع در چه لحظه .است 𝟕

,𝟏] متوسط اين متحرك در بازة زماني   15  شود؟ اي برابر مي با سرعت لحظه [𝟑

𝐟(𝐱)مقادير اكسترمم مطلق تابع  25/1 = 𝐱𝟑 − 𝟑𝐱𝟐 − 𝟗𝐱 + ,𝟐−]را در بازة 𝟏   16  .بيابيد [𝟐

25/1  
,𝐛مقادير  𝐚  𝟏−)را چنان بيابيد كه نقطة, 𝐟(𝐱)اكسترمم نسبي تابع  (𝟐 = 𝐱𝟑 + 𝐚𝐱𝟐 + 𝐛𝐱 +   .باشد 𝟓

17  

 موفق و پيروز باشيد                                                          جمع نمره 20
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 ١ یاضیدهم ردواز ییآزمون شبه نها 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف   2 حسابان     یا

 )نمره 1( .دیکن مشخص را ریز يها جمله ینادرست ای یدرست  .1

�نمودار تابع) الف = ,�)در بازة  �� �زیر نمودار تـابع  (� = �� 
  .است

��عبارت ) ب + �بر عبارت  �� −   .پذیر است بخش �
(�)�تابع ) ج =  .مجانب افقی دارد یک �

(�)′�داشــته باشــیم �اگــر بــراي تــابع) د = نقطــۀ  �، آنگــاه�
  .اکسترمم نسبی تابع است

  پاسخ

  )نمره 25/0(نادرست  
  ) نمره 25/0( نادرست) ب

  )نمره 25/0( درست) ج

  )نمره 25/0(نادرست ) د
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 ٢ یاضیدوازدهم ر ییآزمون شبه نها 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف     یا

 .دیکن کامل کمانک داخل يها عبارت به توجه با را یخال يجاها  .2
 )نمره 1(

� ���معادلۀ ) الف = ,�]در بازة  � جـواب  .......... داراي  [��
  )چهار -سه -دو -یک. (است

حـداقل  . (قائم داشته باشـد  مجانب.......... تواند  یک تابع می) ب
  )شمار بی -2حداکثر  -2
ــابع  )ج (�)�تـ = ــازة  [�] ,�)در بـ ــۀ .......... داراي  (� نقطـ

]( )شـمار  بـی  - دو -یک -صفر. (ماکسیمم نسبی است نمـاد   [
  )صحیح است جزء

ــابع ) د (�)�تـ = ــازة |�| ,�−] در بـ ــۀ .......... داراي  [� نقطـ
  )سه –دو  –یک  –صفر. (بحرانی است

  پاسخ

  )نمره 25/0(دو ) الف 
  )نمره 25/0(شمار  بی) ب
  )نمره 25/0(شمار  بی) ج
   )نمره 25/0(سه ) د
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 ٣ یاضیدوازدهم ر ییآزمون شبه نها 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف     یا

�نمودار تابع   .3 = نمـودار تـابع   . در زیر رسـم شـده اسـت    (�)�
� = � − �(� −   )نمره 1( .را رسم کنید (��

 
  پاسخ

  
   2    1 −1 −2
−3 −1   3   5   x 

0    2 −2 −2
1 −1    3    3   y  

  )نمره 25/0( شکل درست نقطۀ هر
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 ٤ یاضیدوازدهم ر ییآزمون شبه نها 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف     یا

)�/����اگر   .4 �� − �) ≤ ����/�( � −  .را بیابیـد  �حدود  (�
 )نمره 25/1(

  پاسخ

yتابع   = log�/� x پس. اکیداً نزولی است 

�

log�/�( 2x − 1) ≤ log�/�( 2 − x) ⇒ 2x − 1 ≥ 2 − x ⇒ x ≥ 1�
(0/5 نمره)

(1)

2� − 1 > 0 ⇒ x > �
��

(0/25 نمره)

(2)

2 − x > 0 ⇒ x < 2� � �
(0/25 نمره)

(3)
⎭
⎪⎪
⎬

⎪⎪
⎫

  

 (�)∩(�)∩(�) 
�⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯� 1 ≤ x < 2�������

(0/25 نمره)
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 ٥ یاضیدوازدهم ر ییآزمون شبه نها 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف     یا

,� مقادیر  .5 ���اي  را چنان بیابید که چندجمله � − �� + بر  �
�عبارت  − ماندة تقسیم آن بر عبارت  پذیر باشد و باقی بخش �
� +   )نمره 25/1( .باشد �−برابر  �

  پاسخ

    

�
1 − � = 0 ⇒ x = 1���

(0/25 نمره)

⇒ 2(1)� − a(1) + b = 0�������������
(0/25 نمره)

2 + � = 0 ⇒ x = −2�����
(0/25 نمره)

⇒ 2(−2)� − a(−2) + b = −9�����������������
(0/25 نمره) ⎭

⎬

⎫
  

⇒ a = 3, b = 1���������
(0/25 نمره)
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 ٦ یاضیدوازدهم ر ییآزمون شبه نها 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف     یا

 ضـلع  دو طول که میدار مربع متر یسانت 3 مساحت به مثلث چند  .6
  )نمره 75/0( چرا؟ باشد؟ متر یسانت 7 و 5 آن

  پاسخ

    
S =  1 

 2 ab sin θ ⇒ 3 =  1 
 2 × 5 × 7 sin θ�������������

(0/25 نمره)

  

⇒ sin θ =  6 
 35 < 1�����������

(0/25 نمره)

دو مثلث داریم  )نمره 25/0( ⇒  
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 ٧ یاضیدوازدهم ر ییآزمون شبه نها 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف     یا

� توابع  .7 = ��� � − ��� �و  � = بـا   .را درنظـر بگیریـد   �√
تشکیل یک معادلۀ مثلثاتی و حل آن، تعیین کنید ایـن دو تـابع   

,�]در بازة  چند نقطۀ برخورد دارند؟ طول نقطـه یـا نقـاط     [��
  )نمره 5/1( .آوریددست  برخورد را به

  پاسخ

    
cos x − sin x = √2  

⇒ (cos x − sin x)� = 2�������������
(0/25 نمره)

  

⇒ cos� x + sin� x − 2 sin x cos x = 2���������������������
(0/25 نمره)

  

⇒ sin 2 x = −1���������
(0/5 نمره)

  

⇒ x = kπ − �
��������

(0/25 نمره)

  

x هـاي بـه فـرم    با امتحان جواب، فقط جواب = 2kπ −  π 
قابـل    4 

 7π  فقط یک نقطۀ برخـورد  [0,2π]قبول است، که دو تابع در بازة 
 4  

  ) نمره 25/0( .دارند

@AyandehSazan-Ed
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 ٨ یاضیدوازدهم ر ییآزمون شبه نها 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف     یا

�قسمتی از نمـودار تـابع     .8 = � ���( ��) + در زیـر رسـم شـده     �
,�با انجام محاسبات، مقادیر . است �, �. (دست آوریـد  را به � > 0( 

 )نمره 25/1(

 
  پاسخ

    
 3 
 4 T =  π 

 2 ⇒ T =  2π 
 3 =  2π 

|b|���������
(0/25 نمره)

⇒ b = 3���
(0/25 نمره)

  

�max = 3 =  c + |a|
min = − 1 = c − |a|

�
���������������

(0/25 نمره)

⇒ c = 1���
(0/25 نمره)

, |a| = 2 ⇒ a = −2�����
(0/25 نمره)
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 ٩ یاضیدوازدهم ر ییآزمون شبه نها 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف     یا

� نمودار تابع  .9 = موارد خواسته شـده  . به صورت زیر است (�)�
  )نمره 1( .را بنویسید

���) الف
�→��

�(�)  

���) ب
�→��

�(�)  

���) ج
�→��

�(�)  

���) د
�→(��)�

�(�)   

 
  پاسخ

  )نمره 25/0( 2) الف 
 )نمره 25/0( 2−) ب

  )نمره 25/0( ∞− )ج
 )نمره 25/0( ∞+ )د
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 ١٠ یاضیدوازدهم ر یین شبه نهاآزمو 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف     یا

(�)� نمودار تابع  .10 = ���−�−�
را در اطراف مجانـب قـائم آن    �+��−��

  )نمره 25/1( .رسم کنید
  پاسخ

    

lim
�→��

2x2−x−6
x2−4x+4 = lim

�→��

(2x+3)(x−2)
(x−2)2 = lim

�→��

2x+3
x−2 =  7 

0+���������������������������������
(0/25 نمره)

  

= +∞�
↓

25/0 نمره) )

  

lim
�→��

2x2−x−6
x2−4x+4 = lim

�→��

(2x+3)(x−2)
(x−2)2 = lim

�→��

2x+3
x−2 =  7 

0−���������������������������������
(0/25 نمره)

  

= −∞�
↓

25/0 نمره) )

  

x =  )نمره 25/0(. مجانب قائم است 2
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 ١١ یاضیدوازدهم ر ییآزمون شبه نها 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف     یا

]( .دست آوریـد  حدود زیر را به  .11  )صـحیح اسـت   نمـاد جـزء   [
  )نمره 25/1(

���) الف
�→−∞

�−��
���−�

  

���) ب
�→− � 

 � 

[�]
��� �  

  پاسخ

  ) الف 

lim
�→��

1−2x
�x2−1

= lim
�→��

−2x
�x2 = lim

�→��

−2x
|x|���������������

(0/25 نمره)

= lim
�→��

−2x
 −x �������

(0/25 نمره)

  

= 2⏟
(0/25 نمره)

  

  ) ب
lim

�→� π 
 2 

[x]
tan x =  −2 

 ∞ �
(0/25 نمره)

= 0⏟
↓

(0/25 نمره)  
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 ١٢ یاضیدوازدهم ر ییآزمون شبه نها 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف     یا

پـذیر باشـد، در ایـن نقطـه      مشـتق  �در نقطۀ  �اگر تابع : قضیه  .12
  )نمره 25/1( .پیوسته است

  پاسخ

  : پس. است ریپذ مشتق a نقطۀ در f تابع 

lim
�→�

f(x)−f(a)
x−a = L   )نمره 25/0( 

  : لذا

lim
�→�

f(x) − f(a) = lim
�→�

f(x)−f(a)
x−a (x − a)�������������������������

(0/25 نمره)

  

= lim
�→�

f(x)−f(a)
x−a × lim

�→�
(x − a) = L × 0 = 0�������������������������

(0/5 نمره)

  

lim
�→�

f(x) = f(a)   )نمره 25/0( 
  .است وستهیپ a نقطۀ در f تابع یعنی

@AyandehSazan-Ed

https://meraat-fsdata-videocontent.s3.ir-thr-at1.arvanstorage.ir/93365.mp4


  

  

 ١٣ یاضیدوازدهم ر ییآزمون شبه نها 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف     یا

 )ساده کردن مشتق لازم نیسـت : (دست آورید مشتق توابع زیر را به  .13
  )نمره 5/1(

(�)�) الف = √�� +�
���−�−�   

(�)�) ب = ��. ���� �  
  پاسخ

  )الف 
f(x) = √x3 +6

2x2−x−1  

⇒ f �(x) =
1

3 �x23 (2x2−x−1)�������������
(0/25 نمره)

−(4x−1)( √x3 +6)�������������
(0/25 نمره)

(2x2−x−1)2�������������������������
(0/25 نمره)

  

  ) ب
f(x) = x�. sin� x ⇒ f �(x)  

= 2x. sin� x�����
(0/25 نمره)

+ x�(cos x)�������
(0/25 نمره)

(3 sin� x)�������
(0/25 نمره)
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 ١٤ یاضیدوازدهم ر ییآزمون شبه نها 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف     یا

(�)�پذیري تابع  مشتق  .14 = ��� − �� < −1
�� − �� ≥ −�

اي به  هنقطرا در  �
  )نمره 25/1( .بررسی کنید �−طول 

  پاسخ

f�
� (−1) = lim

�→���
f(x)−f(−1)

x−(−1)�����������������
(0/25 نمره)

  

= lim
�→���

2x−1−((−1)2−4)
x+1 = lim

�→���
2x+2
x+1 = 2�������������������������

(0/25 نمره)

  

f�
� (−1) = lim

�→���
f(x)−f(−1)

x−(−1)�����������������
(0/25 نمره)

  

= lim
�→���

x2−4−((−1)2−4)
x+1 = lim

�→���
x2−1
x+1 = −2���������������������������

(0/25 نمره)

  

−fچون 
′ (−1) ≠ f+

′ . پـذیر نیسـت   مشتق 1−تابع در نقطۀ  (1−)
  )نمره 25/0(
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 ١٥ یاضیدوازدهم ر ییآزمون شبه نها 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف     یا

معادلــۀ حرکــت یــک متحــرك بــر حســب ثانیــه بــه صــورت    .15
�(�) = �� − �� + متوسـط   اي سـرعت  در چه لحظـه  .است �

,�]این متحرك در بـازة زمـانی    اي برابـر   بـا سـرعت لحظـه    [�
  )نمره 1( شود؟ می

  پاسخ

    
= سرعت متوسط f(3)−f(1)

3−1�����
(0/25 نمره)

 

= (32−5(3)+7)−(12−5(1)+7)
 2 = −1���������������������

(0/25 نمره)

  

اي سرعت لحظه  = f �(t) = 2t − 5 = −1�������������
(0/25 نمره)

 

⇒ t = 2   )نمره 25/0( 
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 ١٦ یاضیدوازدهم ر ییآزمون شبه نها 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف     یا

(�)� مقادیر اکسترمم مطلق تابع  .16 = �� − ��� − �� + را  �
,�−]در بازة    )نمره 25/1( .بیابید [�

  پاسخ

    
f(x) = x� − 3x� − 9x + 1  
⇒ f �(x) = 3x� − 6x − 9 = 0�����������������

(0/25 نمره)

  

⇒ x = −1, x = 3 ∉ [−2,2]���������������
(0/25 نمره)

  

f(−2) = −1, f(2) = −21, f(−1) = 6�����������������������
(0/25 نمره)

  

⇒ 6 = ماکسیمم مطلق  )نمره 25/0(   

−21 = مینیمم مطلق  )نمره 25/0(  
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 ١٧ یاضیدوازدهم ر ییآزمون شبه نها 
   ۲حسابان 

  
 فصل

    
 واحد يادگيري

    
  زيرواحد يادگيري

    
  حيطه شناختي

    
 

 پاسخ لمیف

هم یینها شبه آزمون  ضیر دوازد                       پاسخ لمیف     یا

,�مقادیر   .17 ,�−)را چنان بیابید که نقطۀ  � اکسـترمم نسـبی    (�
(�)�تابع  = �� + ��� + �� +   )نمره 25/1( .باشد �

  پاسخ

    
f(x) = x� + ax� + bx + 5 ⇒ f �(x) = 3x� + 2ax + b���������������

(0/25 نمره)

  

 ���� 
�⎯⎯⎯⎯⎯� 3(−1)� + 2a(−1) + b = 0�����������������

(0/25 نمره)

  

f(x) = x� + ax� + bx + 5  
 ���� 
�⎯⎯⎯⎯⎯� (−1)� + a(−1)� + b(−1) + 5 = 2���������������������

(0/25 نمره)

  

�� − 2� = −3
−� + � = −2

� ⇒ a = 5���
(0/25 نمره)

, b = 7���
(0/25 نمره)
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